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Resumo: “Quantizacao” é o processo pelo qual se procura construir a descricao quantica de
um sistema fisico classico. Uma das abordagens mais importantes é a chamada "quantizacao
canodnica", na qual se procura definir o correspondente quantico de um sistema hamiltoniano
- descrito em termos de geometria simplética -, preservando tanto quanto possivel as relagoes
algébricas fundamentais. A quantizacao canoénica pode ser vista como um problema em teoria
da medida: procura-se uma medida no espago de configuracao do sistema classico que permita
uma representagdo unitaria de certos grupos de transformagoes (associadas a variaveis cléassicas
relacionadas com velocidades). Nas situagoes mais simples, o espago de configuragao é um espago
linear de dimensao finita - R" - e as transformcoes em questao sao simples translagoes. Para estes
casos, resultados gerais da teoria da medida dizem-nos entao que a solugao para o problema de
quantizagao candnica existe e é essencialmente tinica: a solugao é dada pela medida de Lebesgue
em R". J& quando passamos a situacoes em dimensao infinita (que correspondem fisicamente
a teorias de campo), a questao complica-se substancialmente. Mesmo para espacos lineares (de
dimensdo infinita), a medida invariante por translagdo deixa de existir: apenas estao disponiveis
medidas quasi-invariantes, as quais, no entanto, deixam de ser todas equivalentes entre si.

Neste mini-curso revemos nocgoes fundamentais de teoria da medida e da teoria ergddica, enfa-
tizando as relagoes com propriedades das representagoes unitarias de acgoes de grupos. Revemos
ainda aspectos gerais de teoria da medida em espagos lineares de dimensao infinita, apresentando
alguns exemplos. Abordamos também a nocao de limite projectivo e técnicas ditas projectivas
associadas, muito importantes para a introducao de medidas em espagos de dimensao infinita, nao

necessariamente lineares.
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